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1. a) Dibuje la gréfica de la funcién :

f(z) = cos (2x) + cos (3x)
en un periodo completo y aproxime las raices de la ecuacién f(z) =0
b) resuelva algebraicamente la ecuacién
cos(2z) 4 cos (3x) =0
en un periodo completo.

Solucion

a) La gréfica es, para 0 <z <27, -2 <y < 2:

— 1,5 puntos.

Las raices se encuentran con ’Trace\ 0 ’GLSV—root \ y son:

21 = 0,628 19 =1885 x5 =23,1416
24 = 4,398 x5 = 5,655

— 0, 3 puntos cada una.

b) Por las férmulas de suma a producto:

cos (2x) + cos (3x) =2cos (2x)cos (£) =0 — 1 punto.
wsGD) = 0 (e = 1R Y
e —
cos(3) = 0 g = Z

— 1 punto.

3 Tm 97w

Soluciones = {%, %" ,m, &, %} entre 0y 27 — 1 punto.



Encuentre una formula para las graficas siguientes, indicando periodo y amplitud.
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Solucién
a) y=2cos(3)

Amplitud = 2 |, periodo

b) y=1+sen(3)

Amplitud = 1 , periodo

47

— 2 puntos.

— 1 punto.

— 2 puntos.

— 1 punto.



3.

a) Demostrar que:

cos (Arctg (cos (Arcsenz) ) ) = \/2;_71;2
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Indicacién: Considere primero a = Arcsenx

Solucién

a= Arcsenr = sena=x N —— < a<

o
NN

= cosa>0=—= cosa=+V1— 2

— 1 punto.

5:Arctg<\/1—x2> = tgf=VvV1—122 A —g<a<g

— 1 punto.
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— cos3>0= cosfl =

— 1 punto.

b) Demostrar que si a+ 3+ v = 7, entonces:
tgatgB+tgPBtgy+tgytga =1

Indicacién : Considere tg~y como tg (5 — (a+ f3))
Solucion
tgatg B+tgBtgy+tgvtga =tgatgB+tgBtg (5 —(a+pP))+tg(5—(a+ph))tga
=tgatgfB+tgLcotg(a+ B)+ cotg(a+ B)tga
=tgatgf+ cotg(a+ B)[tgatg ]
— 0,5 punto.
= tgaty B+ cotg (o + F)[tg (e + B) (1 —tgatg )]
— 2 puntos.
=tgatgf+ cotg(a+ B)tg(a+ ) (1 —tgatgp)
=tgatgf+1—tgatgf=1
— 0, 5 punto.



Los pistones en el motor de un automovil se mueven hacia y hacia abajo de manera
repetida para hacer girar el ciglienal como se muestra en la figura. Determine la altura
del punto P por encima del centro O del cigiienal en funcién del angulo 6.

Solucion
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— 1,5 puntos.
OH = 5008(% —0)=>5senf

HQ = 586%(% —0)=>5cos0
— 1,5 puntos.
HP? = 400 — 25 cos” 0

_ 1
Luego HPzQO\/l—Ecoszﬁ
_ _ _ 1
Luego OP:HP—FOH:QO\H—1—600529+5sen0.

— 1,5 puntos.

— 1,5 puntos.



